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前言

　　本书系统地介绍了一般拓扑学的部分内容，这些内容已被证明在某些数学分支中是很有用处的，
尤其希望它成为学习近代分析的基础。
只是由于朋友们的极力劝说，我才没有将本书命名为《青年数学分析工作者须知》。
　　本书是根据作者19461947年在芝加哥大学、1948-1949年在加利福尼亚大学、1950-1951年在杜兰大
学（TulaneUniversity）几种不同的讲义为基础而写成的，原打算把它作为参考书和教科书。
这两个目的有些不太一致，特别是作为一本参考书，它应提供这方面一个相当全面的概括，因此在内
容上比正规教程叙述得要更广泛一些，其中许多细节主要是为作参考书而安排的，例如，为了包含所
有最常用的术语，我作了相当大的努力，并把它们都罗列在索引中。
但是，另一方面，因为它又是一本教科书，所以对前几章论述得相当详细。
由于同样的原因，加入了一章预备知识，虽然不是系统论述的一部分，但它包罗了本书主要部分所必
需的那些题材，并且我发现这些题材对许多学生来说还是新颖的。
在这一章里比较重要的结果是有关集论方面的一些定理，而它们的系统论述已在附录中给出。
附录与本书的其余部分是完全独立的，除此而外，本书每一部分都是与其前面的论述相关联的。
　　本书的叙述方式有一些与众不同之处。
有时在节前加上一个星号，表示该节是一段题外之言。
许多同样或者更有意义的题材，放在问题中加以论述，而这些问题可看成是讨论的整体的一部分。
这些问题中有少数是习题，其主要目的在于帮助理解所使用到的概念。
还有一些是反例，它们划分出了可能成为定理的界限。
有些小理论就其本身而言是有趣味的，又有一些是一般拓扑在不同领域中应用的引论。
最后附有参考文献，以便有兴趣的读者（喜爱独立思考者）可以进一步深入学习。
书末的文献中包含了有关本书议题的绝大部分近代贡献和一些早期的突出成就，以及少数“交叉领域
”的参考文献。
　　我采用了一个特殊的约定①，每个证明的结尾用I来表示。
这个记号是属于哈尔莫斯（Halmos）的。
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内容概要

本书是关于一般拓扑的一部经典著作．书中系统地介绍了一般拓扑的基本知识．正文共分七章，包括
拓扑空间、Moore-Smith收敛、乘积空间和商空间、嵌入和度量化、紧空间、一致空间、函数空间．此
外，还有一章预备知识和一个附录．每章之后有大量问题，作为正文的补充和延伸，有助于读者更好
地理解正文的内容．书末由译者加写了一个附录，介绍了早期不分明拓扑学发展的概貌．　　本书正
文七章由吴从忻翻译，其余由吴让泉翻译．增添的附录由吴从忻撰写．　　本书可供高等院校数学系
师生及有关的专业工作者参考．
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书籍目录

序 第0章 预备知识 　0．1 集 　0．2 子集与余集；并与交 　0．3 关系 　0．4 函数 　0．5 序 　0．6 代
数概念 　0．7 实数 　0．8 可数集 　0．9 基数 　0．10 序数 　0．11 笛卡儿乘积 　0．12 Hausdorff极大
原理 第1章 拓扑空间 　1．1 拓扑和邻域 　1．2 闭集 　1．3 聚点 　1．4 闭包 　1．5 内部和边界 　1
．6 基和子基 　1．7 相对化；分离性 　1．8 连通集 　问题 第2章 Moore-Smith收敛 　2．1 引论 　2．2
有向集和网 　2．3 子网和聚点 　2．4 序列和子序列 　2．5* 收敛类 　问题 第3章 乘积空间和商空间 
　3．1 连续函数 　3．2 乘积空间 　3．3 商空间 　问题 第4章 嵌入和度量化 　4．1 连续函数的存在 
　4．2 嵌入到立方体内 　4．3 度量和伪度量空间 　4．4 度量化 　问题 第5章 紧空间 　5．1 等价性 
　5．2 紧性和分离性 　5．3 紧空间的乘积 　5．4 局部紧空间 　5．5 商空间 　5．6 紧扩张 　5．7
Lebesgue覆盖引理 　5．8* 仿紧性 　问题 第6章 一致空间 　6．1 一致结构和一致拓扑 　6．2 一致连续
性；乘积一致结构 　6．3 度量化 　6．4 完备性 　6．5 完备扩张 　6．6 紧空间 　6．7 度量空间特有
的性质 　问题 第7章 函数空间 　7．1 点式收敛 　7．2 紧开拓扑和联合连续性 　7．3 一致收敛 　7．4
在紧集上的一致收敛 　7．5 紧性和同等连续性 　7．6* 齐-连续性 　问题 参考文献 附录A 初等集论 
　A．1 分类公理图式 　A．2 分类公理图式(续) 　A．3 类的初等代数 　A．4 集的存在性 　A．5 序偶
：关系 　A．6 函数 　A．7 良序 　A．8 序数 　A．9 整数 　A．10 选择公理 　A．11 基数 附录B 译者
为本书增添的附录 　B．1 不分明拓扑学介绍 　B．2 不分明集与不分明点 　B．3 不分明拓扑空间 　B
．4 紧不分明拓扑空间 　B．5 不分明连续函数 　B．6 乘积与商不分明拓扑空间 　B．7 不分明网
的Moore-Smith收敛 参考文献 索引
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章节摘录

　　本章的目的是研究从给定的空间来构造新的拓扑空间的两种方法。
其中的第一种方法是对空间的笛卡儿乘积指定一种标准拓扑，于是从给定的一些空间就作出了一个新
的空间。
例如，欧几里得平面是实数（具有通常拓扑）和它自己的乘积空间，而欧几里得n-空间是实数的n次
乘积。
在第4章中，实数的任意多次的笛卡儿乘积还提供了与其他拓扑空间相比较的一类标准空间。
　　从一个给定的空间构造新的空间的第二种方法是依赖于把所给定的空间x分成等价类，并且此时
将每一个等价类看成新构造的空间的一个点。
粗糙地说，即我们“叠合”x的某些子集的点，得到一个新的点集，然后再指定“商”拓扑。
例如，实数的所有mod整数的等价类对这种拓扑所得到的空间就是平面的单位圆的一个“模型”。
　　这两种构造空间的方法都是为了使得某些函数连续而引出的。
因此，我们开始先定义连续性并且证明关于它的一些简单命题。
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