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内容概要

菲利克斯·克莱因是19世纪末20世纪初世界最有影响力的数学学派——哥廷根学派的创始人，他不仅
是伟大的数学家，也是现代国际数学教育的奠基人、杰出的数学史家和数学教育家，在数学界享有崇
高的声誉和巨大的影响。
    本书是克莱因根据自己在哥廷根大学多年为德国中学数学教师及在校学生开设的讲座所撰写的基础
数学普及读物。
该书反映了他对数学的许多观点，向人们生动地展示了一流大师的遗风，出版后被译成多种文字，是
一部数学教育的不朽杰作，影响至今不衰。
全书共分3卷。
第一卷：算术，代数、分析；第二卷：几何；第三卷：精确数学与近似数学。
    克莱因认为函数为数学的”灵魂”。
应该成为中学数学的“基石”，应该把算术、代数和几何方面的内容，通过几何的形式用以函数为中
心的观念综合起来；强调要用近代数学的观点来改造传统的中学数学内容，主张加强函数和微积分的
教学，改革和充实代数的内容，倡导”高观点下的初等数学”意识。
在克莱因看来，一个数学教师的职责是：”应使学生了解数学并不是孤立的各门学问，而是一个有机
的整体”；基础数学的教师应该站在更高的视角（高等数学）来审视。
理解初等数学问题，只有观点高了，事物才能显得明了而简单；一个称职的教师应当掌握或了解数学
的各种概念、方法及其发展与完善的过程以及数学教育演化的经过。
他认为”有关的每一个分支，原则上应看做是数学整体的代表”，“有许多初等数学的现象只有在非
初等的理论结构内才能深刻地理解”。
    本书对我国从事数学学习和数学教育的广大读者具有较好的启示作用，用本书译者之一，我国数学
家、数学教育家吴大任先生的话来说，”所有对数学有一定了解的人都可以从中获得教益和启发”，
此书”至今读来仍然感到十分亲切。
这是因为，其内容主要是基础数学，其观点蕴含着真理⋯⋯”。
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菲利克斯·克莱因是19世纪末20世纪初世界最有影响力的数学学派——哥廷根学派的创始人，他不仅
是伟大的数学家，也是现代国际数学教育的奠基人、杰出的数学史家和数学教育家，在数学界享有崇
高的声誉和巨大的影响。
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章节摘录

插图：第一部分 算术第一章　自然数的运算让我们从算术的基础即正整数的运算讲起。
就像以后各章一样，我们先提出中学里是怎样处理这些内容的，再讲从高等数学观点看它们意味着什
么。
1.1 学校里数的概念的引入我只限于做一些简单的提示。
这将使你们回忆起自己是怎样学到数的概念的。
我这样讲的目的，当然不是像中学讲习班那样，为了把你们领进教学之门，而仅仅是为了摆出我们据
以进行评论的材料。
教小孩学会整数的性质，学会整数的运算，再使他们彻底掌握，这是一个很难的问题，要他们下几年
的工夫，从小学一年级学到10岁或11岁。
德国的教法也许用直观和生成两个词来表达最为确切。
也就是说，整个数的概念结构是在熟悉的、具体的事物的基础上逐步建立起来的，这与大学里学习用
的逻辑及系统方法恰成鲜明的对照。
这一部分教学内容可以大致划分如下：小学一后级整整一年都学整数1到20，前半学年从1学到10。
整数最初出现是用一个个点或一排排小孩熟悉的各种东西标上数字，然后用直观法讲授加法和乘法，
使小孩牢记在心。
第二阶段教整数1到100，引入阿拉伯数字，同时引入位制概念和十进制。
附带说说，“阿拉伯数字”这个名称就像许许多多科学名称一样，是一个张冠李戴的名称。
发明这种记数的形式实际上是印度人，而不是阿拉伯人。
第二阶段的另一个主要目的是学会乘法表，可以说必须要睡着了也背得出5×7或3×8。
当然学生要熟记乘法表到这种程度，这只有通过直观的手段。
支用具体的东西使学生搞清楚之后，才能够说有把握。
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后记

1965年前后，高等教育出版社经广泛试稿后，决定请我的老师陆秀丽教授翻译19世纪末、20世纪初德
国知名数学大师菲尼克斯·克莱因所著的《高观点下的初等数学》（以下简称《高观点下》）一书。
1966年史无前例的“文化大革命”运动到来，陆老师的翻泽工作不仅中断，而且不得不将译出的部分
书稿付之一炬。
20世纪80年代初，上海科技出版社登门邀请陆老师再译《高观点下》一书，陆老师不愿旧事重提，婉
拒了上海科技出版社的善意约请。
20世纪80年代初期，我开始阅读《高观点下》（英文版），深深感到这里的初等数学内容并不初等，
书中文字也不是普通的数学语言，很少运用数学形式推导；它所讨论的并非一般的数学教材内容，书
的写作结构也别具一格，不同于过去我读过的任何一本数学书籍。
克莱因在书中对各个分支的数学概念、语言、符号以及运算法则等各个环节中问题的产生与发展，其
内因、外因和发展过程的思维描述都非常细腻、清晰、灵活，且逻辑性很强，其中还涉及接受数学知
识的心理学和认知论问题的讨论。
此书所涵盖的知识广泛，包括哲学、物理学、天文学、气象、测量等多个学科中的许多问题，有些问
题十分复杂。
众所周知，自17世纪以来，数以百计的世界级大科学家如牛顿、康托、伽利略、开普勒、莱布尼兹、
庞卡莱等人，对数学领域方方面面问题的提出、论证以及应用都曾取得重大成就，克莱因将其融人数
学这一严谨学科的各个分支的各个部分，揭示它们的共性、它们的本质以及它们之间的相互关系，使
《高观点下》一书成为完整和谐的有机整体。
尤其是书中始终关注数学教育，强调数学教学的方向、教师必须注重的数学知识以及有效的教学方法
，旨在提高教师的一般数学素养。
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媒体关注与评论

教师应该具备更高的数学观点。
理由是，观点越高，事物越显得简单。
《高观点下的初等数学》一书，至今读来仍然感到十分亲切。
这是因为，其内容主要是基础数学，其观点蕴含着真理，而当时德国数学教育中的不少问题，在今日
之我国也仍然存在。
克莱因声称本书是为中学教师和成熟的大学生写的，但按其内容，所有对数学有一定了解的人都可以
从中获得教益和启发⋯⋯现代数学已发生了极大变化，新成果、新概念、新观点、新学科层出不穷。
我热切希望我国高水平的数学多面手会写出更结合我国实际的、现代化的《高观点下的初等数学》。
这样一本书的出版将是我国数学教育史上的一件大事。
　　--吴大任读这本书，您会感到极有收获，而不得不心悦诚服。
不得不承认克莱因是真正的大师！
　　一齐民友除了数学的工作之外，克莱因的数学史至今仍是19世纪数学史上的重要的标准著作，作
为当时的领袖数学家，他的许多观点至今仍然对数学家、数学史家有所启迪。
他的《高观点下的初等数学》反映了.他对数学的许多观点，是一本译为多种文字的通俗读物，影响至
今不衰。
　　--胡作玄菲利克斯·克莱因教授是德国有名的数学研究家，他也是一位循循善诱的教师。
他以罕见的天才，集一切数学领域的知识于一一身，并善于领悟这一切领域之间的相互关系。
他认为使学生了解数学并不是孤立的各门学问，而是一个有机的整体，是他作为一个教师的明显职责
。
他对中学数学教学有浓厚的兴趣，不仅关心应该教些什么内容，而且关心怎样教才是最有效的方法⋯
⋯他一贯努力缩短中学和大学之间的差距，从传统的漠不关心中激起中学教师对高等数学的兴趣，把
中学数学教学引向健康发展的方向；同时也努力扭转大学的态度及教学方向，使之承认中学的正常地
位，使数学教育前后一贯⋯⋯《高观点下的初等数学》是一本无比珍贵的著作，同样可作为大学教师
和中学教师的参考书。
无论就材料安排的巧妙或就讨论方式的引人入胜来说，目前都没有一本书可以同这本书相比。
　　--洛杉矶加利福尼亚大学数学教授E·R·赫德里克　　--伯克利加利福尼亚大学数学教授　C·A
·诺布尔
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编辑推荐

《高观点下的初等数学(全3册)》对我国从事数学学习和数学教育的广大读者具有较好的启示作用，用
《高观点下的初等数学》译者之一，我国数学家、数学教育家吴大任先生的话来说，“所有对数学有
一定了解的人都可以从中获得教益和启发”，此书“至今读来仍然感到十分亲切。
这是因为，其内容主要是基础数学，其观点蕴含着真理”。
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